Sucesiones y Series 4
1.  Estudiar la convergencia de la serie 
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2.  Pruebe que la convergencia de la serie de términos positivos 
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     convergencia de 
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   (Sugerencia:  desigualdad de Cauchy-Schwarz)
3.  Probar que si  
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 es convergente y 
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 es una sucesión monótona y acotada de 

     números reales,  entonces 
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4.  Suponga que los coeficientes de la serie de potencias 
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 son enteros y que 

     infinitos de ellos son distintos de cero.  Probar que el radio de convergencia de dicha 

     serie es a lo sumo 1.

5.  Hallar el radio de convergencia de cada una de las siguientes series de potencias:
         (a) 
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6.  Suponga que 
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 es divergente.  Probar que la 

     serie  
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   es también divergente,  a pesar de que sus términos son asintótica- 

     mente despreciables con respecto a los términos de la primera serie  [Aclaración:  

     decimos que 
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 es asintóticamente des preciable con respecto a 
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     cuando 
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  En el caso frecuente de que 
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 es mejor decir 

     que 
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 tiende a cero más velozmente que 
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7.  Suponga que 
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 ,  de modo 

     que  
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  Probar que la serie  
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 es también convergente, 

     a pesar de que los términos de la primera son asintóticamente despreciables con res-

     pecto a los términos correspondientes de la segunda.
     Sugerencia:  
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8.  Suponga que 
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  ¿Qué puede decir de las siguientes series?
(a) 
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9.  Probar que si 
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     Sugerencia: probarlo primero en el caso en que 
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