Sucesiones y Series 2
Límites de Oscilación

En los siguientes problemas sólo se consideran sucesiones de números reales.  
Definición. Los límites de oscilación de 
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El primero se llama límite superior de la sucesión; el segundo, límite inferior.   

1.  Pruebe que para cualquier sucesión,  
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2.  Probar que 
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  si y sólo si  
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3.  Probar que si 
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 para  n  suficientemente grande
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4.  Si  
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 para n suficientemente grande,  entonces  
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     análogamente para 
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5.  ¿Cómo interpretaría la afirmación  
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6.  Probar las siguientes relaciones:
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7.  Si 
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8.  Si 
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 Si además 
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     entonces  
[image: image25.wmf]a

n

a

n

b

b

n

)

sup

(lim

sup

lim

=

.
9.  Probar que 
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  Generalizar e interpretar.
10.  Si 
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  entonces:  (i) existe una subsucesión 
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 que tiende a L 

       cuando  k  tiende a infinito;   (ii) ningún número mayor que  L  tiene esta propiedad.

Definición.  Un número x es un punto límite de la sucesión 
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 si alguna subsucesión de ella tiende hacia  x.  [De acuerdo con esta definición, el límite superior es el mayor de los puntos límites de la sucesión, lo que justifica su nombre]
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